
 

 או לקלוט קבצים אלו בכל אמצעי אלקטרוני/לשדר ו, כפללש, איסור חוקי להעתיק חל 
 melumad.co.ilר בכתב מאתר  ללא אישו

  )יחידות 4בגרות במתמטיקה  482שאלון  (2019 ץקי מתוך 5 להשא

  

 נתונה הפונקציה
1 ln

( )
x

f x
ax

+
= ,a>0הוא פרמטר .  

  .f(x)מצא את תחום ההגדרה של הפונקציה .  א
  ).אם יש כאלה( עם הצירים f(x)נקודות החיתוך של גרף הפונקציה מצא את שיעורי .  ב
  . וקבע את סוגהf(x)ת הקיצון של הפונקציה  של נקודx- ת שיעור המצא א.  ג
  .f(x)רשום את תחומי העלייה והירידה של הפונקציה .  ד

 הוא f(x) של נקודת הקיצון של הפונקציה y-נתון כי שיעור ה
1

4
.  

  .aמצא את )  1.  (ה
  .f(x)סרטט סקיצה של גרף הפונקציה )  2     (

)ציה  נתונה הפונק ) ( )g x f x= −.  

  .נמק את תשובתך.  וקבע את סוגהg(x)רשום את שיעורי נקודת הקיצון של הפונקציה .  ו
  

 .ב   x>0 .א:  פתרון  :פתרון
1

,0
e

 
 
 

    x>1  ירידה x<1>0: עלייה.  ם    דסימו מקx=1. ג   

,1). ו        . 2   הa=4. 1            ה 0.25) min−  

  
  
  

            
  

  

  :תרון מלאפ

  

  'עיף אס

  

  :מציאת תחום הגדרה
  

>0 0x    →    >תוכן ה-ln 
  

0 0 0ax x≠     →    ≠  מכנה≠    →    
  

0xתחום ההגדרה הוא , ולכן >  

  

  

  

  'בעיף ס

  

  .x-  עם ציר הf(x)ונקציה ות החיתוך של גרף הפת נקודא אנמצ
  :y=0נציב 

11 ln 1 1
0 : 0 1 ln 0 ln 1 ,0

x
y x x x e

ax e e

−+  =    =     →    + =     →    = −     →    =  =     →     
 

 

  

 

  

x

y

  'אתשובה סופית סעיף 

  וגם

  'בתשובה סופית סעיף חלק מ



 

 או לקלוט קבצים אלו בכל אמצעי אלקטרוני/לשדר ו, כפללש, איסור חוקי להעתיק חל 
 melumad.co.ilר בכתב מאתר  ללא אישו

  .y-  עם ציר הf(x)ות החיתוך של גרף הפונקציה נמצא את נקוד
  :x=0נציב 

  
x=0 א בתחום ההגדרהל  

 
 

  'געיף ס

  

 מציאת נקודות קיצון

 
 : נגזור ונשווה את הנגזרת לאפס- 1שלב 

( ) ( )
�

( )

1

2

1 ln
( )

1

1 ln 1 ln ( )
'( )

x a

x
f x

ax

x ax x ax x
f x

ax

+
=

′ ′+ ⋅ − + ⋅
= =

�����
a x⋅ ( )

( )
( )
( )

( )

( ) ( )

2

2 2

:
0

1 ln
1 ln

0 /

1 ln 0 1 ln 1 ln ln 0 1
a

x a
a x a

ax
ax ax

a x a a x a x x x e

− + ⋅
− + ⋅

= =    ⋅

− + ⋅ =     →    = + ⋅     →    1 = +     →    =     →    = =

 

 
  טבלה -2שלב 

  
  

  1x =   x 

( )−   ( )+  '( )f x  

 

ց  

MAX 
 

 

ր 

 ( )f x  

  
 

 
:נציב בנגזרת  

( )
( )�

( )
�

( )
�

2

1 ln
'( )

1 ln 0.5 0.3 0.7
'(0.5) 0

1 ln 2 1.69 0.69
'(2) 0

a x a
f x

ax

a a a a a
f

a a a a a
f

+

+

+

− + ⋅
 =

− + ⋅ −
 = = = >

+ + +

− + ⋅ − −
 = = = <

+ + +

 

 

 

max
1x = 

  

 

 

 

  'בתשובה סופית סעיף חלק מ

  .אין פתרון
  וביחיהוא תמיד כי ביטוי מערי

  אין לפונקציה
  נקודת קיצון

2x =

    ↓

  'גתשובה סופית סעיף 

0.5x =

    ↓
0



 

 או לקלוט קבצים אלו בכל אמצעי אלקטרוני/לשדר ו, כפללש, איסור חוקי להעתיק חל 
 melumad.co.ilר בכתב מאתר  ללא אישו

  'דעיף ס

  

  , רת הטבלה בסעיף קודםבעז
  :נמצא את תחומי העלייה והירידה של הפונקציה

 

0:  עלייהתחומי  1x< <  
  

1x: תחומי ירידה >  
 
 

 

 

  )1('העיף ס

  

  . של נקודת הקיצוןy-נמצא את שיעור ה, ד אחדמצ
  : בפונקציהx=1ציב את נ

1 ln1 1
1: (1)

1
x f

a a

+
=    = =

⋅
 

 

קיצון הוא  של נקודת הy -מצד שני נתון כי שיעור ה
1

4
.  

  :aנשווה בין שני הגדלים ונמצא את 
  

1 1
4

4
a

a
=      →    =  

 

  
  )2('העיף ס

  

 

  

  
  
  
  
  
  
  
  

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

  'דתשובה סופית סעיף 

  )2('התשובה סופית סעיף 

  )1('התשובה סופית סעיף 

x

y

•

1
1, max

4

 
 
 

•
1

,0
e

 
 
 



 

 או לקלוט קבצים אלו בכל אמצעי אלקטרוני/לשדר ו, כפללש, איסור חוקי להעתיק חל 
 melumad.co.ilר בכתב מאתר  ללא אישו

  'ועיף ס

 

)נתונה הפונקציה  ) ( )g x f x= −,  

  .f(x) של פונקציה y- נגדי לשיעור ה  הינוg(x) של פונקציה yכלומר כל שיעור 
  :ךולכן הפונקציה נראית כ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

נקודת הקיצון הינה ולכן 
1

1, min
4

 − 
 
.  

  

  

  :ניתן לדלג- 'דרך ב

  
)נתון כי  ) ( )g x f x=   :כלומר, −

1 ln
( ) ( )

4

x
g x f x

x

+
= −  = −  

 
 מציאת נקודות קיצון

 
 : נגזור ונשווה את הנגזרת לאפס- 1שלב 

( ) ( )
�

( )

1

4

2

1 ln
( )

4

1

1 ln 4 1 ln (4 )
'( )

4

x

x
g x

x

x x x x x
f x

x

+
= −

′ ′+ ⋅ − + ⋅
= − = −

�����
4 x⋅ ( )

( )
( )
( )

( )

( ) ( ) ( )

2

2 2

:4

0

1 ln 4
4 1 ln 4

0 / 4
4 4

(4 1 ln 4) 0 4 4 1 ln 0 4 1 ln 4 1 ln 1

ln 0 1

x
x

x
x x

x x x x

x x e

− + ⋅
− + ⋅

= − =    ⋅

− − + ⋅ =     →    − + + =     →     + =    →    + =     

→    =     →    = =
 
 
 

x

y

•
1

1, min
4

 − 
 

•

1
,0

e

 
 
 

  .אין פתרון
  וביחיהוא תמיד כי ביטוי מערי

  אין לפונקציה
  נקודת קיצון



 

 או לקלוט קבצים אלו בכל אמצעי אלקטרוני/לשדר ו, כפללש, איסור חוקי להעתיק חל 
 melumad.co.ilר בכתב מאתר  ללא אישו

  טבלה -2שלב 

  
  

  1x =   x 

( )+   ( )−  '( )f x  

 

ր  

 

min 

 

ց 

 ( )f x  

  
 

 
:נציב בנגזרת  

( )
( )�

2

4 4 1 ln
'( )

4

'(0.5) 0

'(2) 0

x
g x

x

g

g

+

− +
 = −

 <

>

 

 

 

max
1x = 

  

 

 

  :בפונקציה המקורית נציב – 3שלב 

1 ln1 1
1: (1) (1, 0.25)

4 4
x g

+
=      = − = −     →    −  

2x =

    ↓

0.5x =

    ↓
0

  'ותשובה סופית סעיף 


